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MATEMATIKA JOZIBASI
BO‘LAJAK MATEMATIKA O‘QITUVCHILARIGA PARA-

METRLI TENGSIZLIKLARNI TAHLILIY YECHISHNI
O‘RGATISH

EO. Husanov, O zPFITI tayanch doktoranti,
S.E. Sharipova, O zMU Jizzax filiali katta o ‘qituvchisi
M.N. Taylakov, TDIU magistri

Bu magqolada bo‘lajak matematika o ‘qgituvchilariga parametrli
tengsizliklarni tahliliy yechishni o ‘rgatish usullari ko ‘rsatilgan.

Tayanch so‘zlar: parametr, tengsizlikar, funksiyaning aniqlanish
sohasi.

The article considers the analysis of solutions of some parametric
equations.

Key words: parameter, equation, function definition area.

B pabome paccmompeno amanus pewienuti HeKomopwlx napa-
Mempu4ecKux ypasHeHul.

Kniouesvie cnosa: napamemp, ypasHnenue, oonacms onpeoeneHus

Qyuxyuu.

O‘zbekiston Respublikasining «Ta’lim to‘g‘risida» gi Qonunida:
«Tegishli ma’lumoti, kasbiy tayyorgarligi, boy va yuksak axloqiy fazi-
latlarga ega bo‘lgan shaxslargina pedagogik faoliyat bilan shug‘ulla-
nish huquqgiga ega» - deb ta’kidlangan. Ushbu hujjat talablarini baja-
rish uchun bo‘lajak o‘qituvchilarda, shu jumladan bo‘lajak matematika
o‘qituvchilarida kasbiy kompetentlikni shakllantirish va rivojlantirish
muhim hisoblanadi.

Bo‘lajak matematika o‘qituvchilarining oldida turgan vazifa-
laridan biri oliy ta’lim muassasalariga kirish imtihoni topshiradigan
o‘quvchilarning matematik dunyoqarashini kengaytirish va bu yo‘lda
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10 MATEMATIKA JOZIBASI

faqatgina yechishning umumiy usuli mavjud bo‘lgan misol, masalalar
emas balki maxsus tipdagi misol va masalalarni ham tahliliy yechish
usullarini ko‘rsatib berishdan iboratdir.

Paremetr qatnashgan misol va masalalar yakuniy davlat imtihon-
lari va oliy ta’lim muassasalariga kirish imtihonlarining ajralmas qism-
laridan biridir. Parametr qatnashgan misol va masalalar turlari juda ko‘p.
Ularni yechishning umumiy usuli yo‘q (parametrli chiziqli tenglama,
tengsizliklar va ularning sistemalari; parametrli kvadrat uchhadlar va
uning yechimlari joylashuvi haqidagi mashqlar bundan mustasno). Bu
turdagi mashqlarning birgina bog‘ligligi borki, ularni quyidagi ikki gu-
ruhga ajratish mumkin:

- Parametrning shunday qiymatlarini topish kerakki, bunda ma’lum
bir shart bajarilishi kerak(tenglamaning ildizi berilgan oraliqqa tegishli;
tengsizlik yechimga ega va hokazolar);

- Parametrli tenglama (tengsizlik yoki sistema) ildizlarini topish.

Shuni ta’kidlab o‘tish kerakki, ikkinchi guruhdagi mashqlarda para-
metrning qanday qiymatlarida yechim mavjudligini aniqlash va ularni
ajratish kerak. Aksariyat hollarda bunday mashqlarning yechimi, uning
shartiga kirgan funksiyalarning xossalariga bog‘liq bo‘ladi.

Quyida ikkita parametrli mashqlarni ko‘rib chigamiz. Ularning ye-
chimlarini quyidagi sxema bo‘yicha amalga oshiramiz:

mashqning ko ‘rinishining tahlili va yechim rejasi — yechish — ye-
chim tahlili.

Mashglarni yechish jarayonida quyidagi shartli belgilashlardan foy-
dalanamiz:

TAS — tenglama yoki tengsizlikning aniqlanish sohasi;

SAS — sistemaning aniqlanish sohasi;

ch.q. — tenglama yoki tengsizlikning chap qismi;

0°.q. — tenglama yoki tengsizlikning o‘ng qismi.

1- Mashq. Quyidagi
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VXt —x-2+ 2-x >ax+2— x-1

x+4 5—-x

tengsizlik yechimga ega bo‘lmaydigan a parametrning barcha qiymat-
larini toping.

I. Mashq ko‘rinishining tahlili va yechish rejasi:

- berilgan tengsizlik irratsional tengsizlik bo‘lganligi uchun, ye-
chimni TASni aniqlashdan boshlash kerak;

- mashqgning shartida tengsizlik yechimga ega bo‘lmaydigan a
parametrning barcha giymatlarini topish talab gilingan; buning uchun
biz quyidagicha ish tutganimiz ma’qul: dastlab tengszlik yechimga ega
bo‘ladigan a parametrning qiymatlarini topish, so‘ngra mashqgning
shartiga javob topish;

- tengsizlikning yozilishida x+1 va x-2 (x* —x-2=(x +1)(x - 2)
) ifodalar oshkor va oshkormas ko‘rinishda gatnashganliklari uchun,
TASni topishda “kutilmagan holatlar”” uchrashi mumkin;

- yechim rejasini quyidagicha tuzishimiz mumkin:

1) TASni aniqlash;

2) tengszlik yechimga ega bo‘ladigan a parametrning qiymatlarini
topish;

3) mashq sharti javobini yozish.

II. Yechish:
P_x-220, x<-1, x>2
_ _ < .
DTAS: 127550 d<x<2 = xel-12}
x+4 -1<x<5
x+120
5—-x
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12 MATEMATIKA JOZIBASI

ya’ni TAS x ning ikkita qiymatidan iborat.
2) x =—1 va x = 2 lar berilgan tengsizlikning yechimi bo‘ladigan,
a parametrning barcha qiymatlarini topamiz.

x:—l, x:_la
2.1.
1>-a+2; axl.
x=2,
x=2,
2.2. 1
0>2a+1; aS—E;

Tengsizlik a € (—oo;—l:l U [1;00) bo‘lganda yechimga ega
bo‘ladi.

3) Demak, tengsizlik a € (——;l) bo‘lganda yechimga ega
bo‘Imaydi. 2

I11. Yechim tahlili:

Quyidagilarni e’tiborga olib qo‘yish lozim:

- TASi x ning chekli qiymatlaridan iborat bo‘lishi mumkin;

- Ba’zi hollarda tengszlik yechimga ega bo‘ladigan a parametr-
ning barcha qiymatlarini topish, so‘ngra topilgan qiymatlar yordamida
mashqgning javobini aniglash mumkin.

2-Mashq. a parametrning qanday qiymatlarida

(y—x)2—3y+2x+a3x
yZ(x+y)2—x—2y+a

tengsizliklar sistemasi yagona yechimga ega bo‘ladi?

I. Mashqgning ko‘rinishining tahlili va yechim rejasi:

- berilgan tengsizliklar sistemasi, ikki o‘zgaruvchili ikkinchi daraja-
li tengsizliklardan iborat ekanligi muhim ahamiyatga ega;
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- bundan tashqari har bir tengsizlikda “tartib” yo‘q: har bir tengsiz-
likda ixtiyoriy hadni tengsizlikning ikkinchi qismiga o‘tkazib o‘xshash
hadlarni ixchamlash mumkin;

- berilgan sistemani unga teng kuchlisiga almashtirib, Sistema ye-
chimining koordinatalarining xossalaridan foydalanish mumkin (x, va
Y, larning simmet-rikligi yoki x, va ), larning mos tushishi va hoka-
zolar);

- yechimning maxsus xossalarini aniqlagandan keyin, yechimni to-
pishga harakat qilib parametrning mos qiymatini topishimiz mumkin;

- parametrning qiymati topligandan keyin, albatta topilgan qiy-
matlarda berilgan Sistema yagona yechimga ega ekanligini tekshirib
ko‘rish lozim.

II. Yechish:

1) Berilgan sistemani unga teng kuchli bo‘lgan Sistema bilan al-
mashtiramiz:

(y—x)2+x—3y+aS0 *)
(x+y)2—x—3y+a£0

2) E’tibor qilish kerakki, agar (xo, yo) juftlik yechim bo‘lsa,
(—xo; yo) juftlik ham yechim bo‘ladi. @ parametrning berilgan siste-
ma yagona yechimga ega bo‘ladigan qiymatlarini topish kerak ekan-
ligidan, x, = —x, yoki x, =0 kelib chigadi. Berilgan sistema yagona
yechimga ega bo‘lishining zaruriy shartini topdik.

3) Olgan x =0 natijadan foydalanib (*) sistemaga teng kuchli
tengsizlikni hosil qilamiz:

¥ =3y+a<0

Bu tengsizlik uning ch.q.dagi kvadrat uchhadning diskirminanti nol

bo‘lgan-dagina yagona yechimga ega bo‘ladi:

D=9—4a=0; g=2
4
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14 MATEMATIKA JOZIBASI

4) Olingan ¢ :% natija berilgan sistemaning yagona yechimga aga

bo‘lishi uchun a@ parametr qanoatlantirishi kerak bo‘lgan zaruriy shart-
dir.

5) Berilgan sistema @ =— bo‘lganda yagona yechimga ega ekan-
ligini tekshirib ko‘ramiz:

4(y—x) +4x—12y+9<0,
4(x+y) —4x—12x+9<0;

4y —8xy+4x>+4x—-12y+9<0,
4x* +8xy+4y’ —4x—12x+9<0;
Qo‘shish usulidan foydalanib quyidagilarga ega bo‘lamiz:
8)° +8x*—24y+18<0 yoki 4y>—-24y+9+4x><0 yoki
(2y— 3)2 +4x” <0, demak, (2y - 3)2 +(2x)* =0 yoki

3
2 _3:0’ :_)
{y . y=3
x=0; x=0

Hagqigatdan ham, berilgan tengsizliklar sistemasi, @ = — bo‘lganda
yagona yechimga ega ekan. 4

Javob: a = 2
4

I11. Yechimning tahlili:

- mashqlarning ko‘rinishining tahlili muhimligini e’tiborga olib
qo‘yish lozim;

- zaruriy shartlar paydo bo‘lganda olingan natijalarni mashqning
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shartlarini bajarilishini tekshirib ko‘rishni esdan chiqarmaslik kerak
(yagona yechimga ega bo‘lishi, ikkita turli yechimga ega bo‘lishi va
hokazolar)
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