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PARAMETRLI TENGLAMALARNI TAHLILIY YECHISH 

Qosimova Hilola Alijon qizi 

Abduqodirova Gulnora Boybo'ta qizi 

Mirzo Ulug’bek nomidagi OʻzMU Jizzax filiali talabalari 

Annotatsiya: Bu maqolada ba'zi bir parametli tenglamalarni tahliliy yechish 

usullari ko'rsatilgan. 

Kalit soʻzlar: parametr, tenglama, funksiyaning aniqlanish sohasi. 

Parametr qatnashgan misol va masalalar yakuniy davlat imtihonlari va oliy 

ta'lim muassasalariga kirish imtihonlarining ajralmas qismlaridan biridir. Parametr 

qatnashgan misol va masalalar turlari juda koʻp. Ularni yechishning umumiy usuli 

yo’q (parametrli chiziqli tenglama, tengsizliklar va ularning sistemalari; parametrli 

kvadrat uchhadlar va uning yechimlari joylashuvi haqidagi mashqlar bundan 

mustasno). 

Quyida parametr qatnashgan tenglamalarni koʻrib chiqamiz. Ularning 

yechimlarini quyidagi sxema bo`yicha amalga oshiramiz: 

mashqning ko'rinishining tahlili va yechim rejasi → yechish → yechim  tahlili. 

Mashqlarni yechish jarayonida quyidagi shartli belgilardan foydalanamiz: 

TAS — tenglama yoki tengsizlikning aniqlanish sohasi; 

SAS - sistemaning aniqlanish sohasi; 

ch.q. — tenglama yoki tengsizlikning chap qismi; 

o’.q. — tenglama yoki tengsizlikning oʻng qismi. 

1-Mashq. a parametrning barcha mumkin bo`lgan qiymatlarida quyidagi 

tenglamani yeching. 

𝑥2 − 4𝑥 ∗ cos(𝑥 − 𝑎) + 4=0 

I. Mashq ko‘rinishining tahlili va yechim rejasi: 

- Aralash ko‘rinishidagi trigonometrik tenglama berilgan; 

- Parametr faqatgina kosinusning argumentida qatnashgan; 

- a parametr bog`langan funksiya chegaralangan. 

yechim rejasini quyidagicha tuzishimiz mumkin: 
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1) 𝑥 = 0  tenglama yechimi boʻlishini tekshiramiz: 

2) agar 𝑥 = 0  yechim boʻlmasa, trigonometrik tenglamani  cos(𝑥 − 𝑎)ga 

nisbatdan yechish; 

3) hosil bo`lgan tenglama uchun, 𝑥 > 0 va 𝑥 < 0 hollar uchun baholash 

usulidan foydalanish; 

4) olingan natijalarni umumlashtirish. 

II. Yechish: 

1) 𝑥 = 0 ni tenglamaga qoʻyib, 𝑥 = 0  tenglamaning yechimi emasligiga 

ishonch hosil qilish mumkin. 

2) Berilgan tenglamani 𝑥 ≠ 0 boʻlgan holda quyidagi koʻrinishga keltiramiz:  

cos(𝑥 − 𝑎) =
𝑥2 + 4

4𝑥
. 

3)Tenglamani 𝑥 > 0  va 𝑥 < 0  hollar uchun baholash usulidan foydalanib 

yechamiz. 

3.1 {
 𝑥 > 0   

cos(𝑥 − 𝑎) =
𝑥2

4𝑥

 

 

a) {
𝑥 > 0

𝑥2+4

4𝑥
≥ 1;

                           b) {
𝑥 > 0

cos(𝑥 − 𝑎) ≤ 1.
 

Demak, (3.1) tenglama 𝑥 > 0 boʻlgan holda quyidagi sistemaga teng kuchli: 

{
𝑥2+4

4𝑥

cos(𝑥 − 𝑎) = 1;
= 1,  {

𝑥 = 2,
𝑥 − 𝑎 = 2𝜋𝑘, 𝑘 ∈ 𝑍;   

 {
𝑥 = 2,

𝑎 = 2 − 2𝜋𝑘, 𝑘 ∈ 𝑍
 

 3.2 {
𝑥 < 0

cos(𝑥 − 𝑎) =
𝑥2

4𝑥

 

a){
𝑥 < 0

𝑥2+4

4𝑥
≤ −1;

                        b){
𝑥 < 0

cos(𝑥 − 𝑎) ≥ −1.
 

Demak, (3.2) tenglama 𝑥 < 0 bo‘lgan quyidagi sistemaga teng kuchli: 
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{
𝑥2+4

4𝑥

cos(𝑥 − 𝑎) = −1;
= −1,      {

𝑥 < 0
𝑥 = −2

𝑥 − 𝑎 = 𝜋 + 2𝜋𝑛, 𝑛 ∈ 𝑍;
 

{
𝑥 = −2,

𝑎 = −2 − 𝜋 − 2𝜋𝑛, 𝑛 ∈ 𝑍
 

𝑎 ∈ (−1; 6). 

3.3. (3.1) tenglama chala kvadrat uchhad bo`lishi mumkin: 

a) 𝑎 = 1- bu qiymat 3.2 da ko`rib chiqildi (bu hol javobga kiritilgan). 

b) 𝑎 = −1, u holda (3.1) teglama 𝑥2 − 4𝑥 = 0 ko‘rinishga keladi, demak,  

 𝑥1 = 0,𝑥2 = 4.SASga 𝑥 = 4 qiymat tegishli, demak, 𝑎 = −1 ni yechimga 

kiritamiz. 

 c)𝑎 = 6. Bu qiymatni (3.1) tenglamaga qo‘yganimizda 𝑥 > 0 shartni 

qanoatlantirmaydigan ildizlar hosil bo`ladi. 

Olingan natijalarni birlashtiramiz: [
−7

3
; −1) ∪ {−1} ∪ (−1; 6) 

Javob: [
−7

3
; 6) 

Ш. Yechim tahlili: 

Tenglamalar sistemasini yechish jarayonida, logarifmik funksiyani aniqlanish 

sohasini topish va boshlang`ich shartlarda, parametrli kvadrat tenglamani 

yechishdan foydalandik. 
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